Mathematische Statistik

Die Gamma- und Betafunktion

Die Funktion I' : (0,4+00) — [0, 4+00) definiert als
+o0
I(z) = / t" e tdt (x >0)
0

nennt man Gammafunktion mit den folgenden Eigenschaften:
o I'(x +1) =al'(z), fir z > 0,
e '(n+1)=nlfirn=1,2,...,

e I'(1/2) = /7.
Die Funktion B : (0, +00) x (0,400) — [0, 4+00) definiert als

1
B(p.q) = /0 PN — 0t (pg > 0)

nennt man Betafunktion mit den folgenden Eigenschaften fiir p,q > 0:

e sie ist symmetrisch, d.h. B(p, ¢) = B(q, p),

e B(p,q) =T(p)l'(q)/T(p+q)-

Ihre Représentation ist vielfiltig. Durch (Substitution) erhilt man fiir p,q > 0:
+oo
(t=s/+9):  Bia= [ 148 00
0
1
(t=s%): Blp,q) = 2/ sP71(1 — 7)1 ds

0

+oo
(t=s%/(1+5%): Blpgq) = 2/ §P71(1 4 §%) (P g
0

w/2
(t=cos?0): B(p,q) = 2/ cos?~1 fsin?7=1 9dp
0



